14.
令G(x)=f(x)+x^2
G(1)=f(1)+1=0
G(-2)=f(-2)+4=0
G(3)=0,G(-4)=0
所以G(x)=(x-1)(x+2)(x-3)(x+4)
G(2)=1*4*(-1)*6=f(2)+4
所以f(2)= -28
第14題
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另解

第 16 題
Σ(z^n) (n = 0 ～ ∞)= 1 / (1 - z)，無窮等比級數 ......
後面的話，就分子和分母同乘以 1 - (1/2)cosθ + i(1/2)sinθ

第 19 題
sinx / (1 + x^2) 和 sinx 一樣是奇函數，圖形以原點為對稱點
所以從 -π 積到 π 是 0
原題就剩下積 1 囉

嚇唬人的題目 ......
兩式分別和差化積，相除後可得 tan[(x + y)/2] = 1 / √3

(x + y)/2 = (1/6 + k)π

x + y = (1/3 + 2k)π

sin(x + y) = sin[(1/3)π] = √3 / 2
第21題

原式
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取
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去計算較快
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令切線為
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第 27 題
先畫出 正△ABC 及其內切圓 C_1
設 C_1 和 AB 切於 D，和 AC 切於 E
則圓 C_2 夾在 AD，AE 和弧 DE 之間

第28題

原式
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第 27 題
圖畫出來
作 C_1D 垂直 AB 於 D，作 C_2E 垂直 AB 於 E，連 A-C_2-C_1
令 C_2E = x，C_1D = y，AC_2 = 2x，AC_1 = 2x + x + y
2x / (2x + x + y) = x / y
------------------------------------------------
32.)已知可微實值函數 f (x ) 滿足條件：對所有實數x

:  f (x) + f'(x) ≦ 1 ，與 f (0) = 0 ，則 f (1) 的最大可能值為多少？

: A:1- 1/e

考慮 y' + y - 1 ≦ 0, 其中 y = f(x).

將上式同乘 e^x (當作在解一階線性微分方程)

那麼 (y * e^x)' ≦ e^x => y ≦ 1 + c*e^(-x), 其中 c 是一個常數.

因為 f(0) = 0, 所以 0 ≦ 1 + c, 所以 c 不小於 -1.

f(1) ≦ 1 - e^(-1) 當 c = -1.

至於 c > -1 的情形有請其他高手了.
:(ye^x)' <= e^x 兩邊積分得到   ye^x <= e^x-1       
→ doordie25   :原來是微方...感謝  我來試看看
第31題

令對角線長為
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32.
f(x)+f'(x)<=1
y + dy/dx <=1
dy/dx <=1-y
dy/(1-y)<=dx
左右同時積分
在取e
即可得 y 解.....(微分方程，分離變數)
dy / (1 - y) ≦ dx
∫[1 / (1 - y)]dy ≦ ∫1dx
-ln(1 - y) ≦ x
ln(1 - y) ≧ -x
1 - y ≧ e^(-x)
y ≦ 1 - 1/(e^x)
f(1) ≦ 1 - 1/e
第 33 題
(a^2 + b^2 + c^2)(b^2 + c^2 + a^2) ≧ (ab + bc + ca)^2
a^2 + b^2 + c^2 ≧ 9

(a + b + c)^2 - 2(ab + bc + ca) ≧ 9
......
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令
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第36題

恰有一個小朋友沒分到球的情形：
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另解

37.
C(6,k)[(x+y)^2k](z^6-k)
因為z要1次方所以k=5
C(6,5)
接下來要判斷x,y
c(10,r)(x^r)(y^10-r)
x與y都要5次方~~所以r=5
C(10,5)
係數=C(6,5)*C(10,5)=1512
--------------------------------------------------
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第 39 題
x^2 + y^2 = 1
x^2 = 1 - y^2
x^2 - 2y^2 = 1 - 3y^2
y = 0 時，有最大值


第 40 題
f'(x) = x(x^2 - 1)(x + 2) * (1/cosx)' + [x(x^2 - 1)(x + 2)]' * (1/cosx)
f'(0) = 0 + (-2)


第 42 題
原式 = (6 + 1)^10
7^10 ≡ 9 (mod 10)
45.
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為何三中線也可用套用海龍公式來算面積呢?

因為先以三中線長為邊長求三角形面積
在做相似~~會知道三角形面積會是三中線為邊長的三角形面積的(4/3)倍
就得到答案囉
http://forum.nta.org.tw/oldphpbb2/viewtopic.php?t=11910
類題: 三角形ABC三中線的長為６、９、１２, 則面積為？
[image: image37.png]



延長AD，使 DH = DG 
HG = AG = 2/3AD；BG = 2/3BE；BH = CG =2/3CF 
△BHG = 4/9√27/2(27/2 - 6)(27/2 - 9)(27/2 - 12) = 3√15 
△ABC = 3△BHG = 9√15
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